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ΠΑΝΔΛΛΑΓΗΚΔ΢ ΔΞΔΣΑ΢ΔΗ΢  

Γ΄ ΣΑΞΖ΢ ΖΜΔΡΖ΢ΗΟΤ ΚΑΗ Γ΄ ΣΑΞΖ΢ Δ΢ΠΔΡΗΝΟΤ ΓΔΝΗΚΟΤ ΛΤΚΔΗΟΤ 

ΚΑΗ ΔΠΑΛ (ΟΜΑΓΑ Β΄) 

ΣΔΣΑΡΣΖ 20 ΜΑΪΟΤ 2015 – ΔΞΔΣΑΕΟΜΔΝΟ ΜΑΘΖΜΑ: 

ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΑ ΓΔΝΗΚΖ΢ ΠΑΗΓΔΗΑ΢ 

 

ΘΔΜΑ 1
Ο

  

Α.1 Σρνιηθό βηβιίν ζει. 31 

Α.2 Σρνιηθό βηβιίν ζει. 22 

Α.3 Σρνιηθό βηβιίν ζει. 86-87 

Α.4  

 α)ΛΑΘΟΣ 

 β)ΣΩΣΤΟ 

 γ)ΛΑΘΟΣ 

 δ)ΛΑΘΟΣ 

 ε)ΣΩΣΤΟ 

 

ΘΔΜΑ 2
Ο 

Β.1 Έρνπκε   23 1 8 6 1 0x x x      3 1 0x   ή 28 6 1 0x x   . 

Τόηε 
1

3
x  , 

1

4
x   θαη 

1

2
x  . 

Τν ζύλνιν ηωλ ιύζεωλ είλαη ην δηαηεηαγκέλν ζύλνιν 
1 1 1

, ,
4 3 2

 
 
 

. 

Γλωξίδνπκε όηη A B A A B     θαη ηα ελδερόκελα είλαη δηαθνξεηηθά αλά 

δπν.  

Άξα ( ) ( ) ( )P A B P A P A B    . 

Δπνκέλωο 
1

( )
4

P A B  , 
1

( )
3

P A  , 
1

( )
2

P A B  . 
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Έρνπκε 2 1
9 3 2 0

3
x x x       ή 

2

3
x  , 

1 2
, .

3 3
x

 
  
   

Δπεηδή ( ) 0P   ηζρύεη
2

( )
3

P   . 

Β.2  ( ' ') ' ( ') ' ( ) ( ) ( )P A B P A B P B A P B P A B         (1) 

Όκωο ( ) ( ) ( ) ( )P A B P A P B P A B    
1 1 1

( )
2 3 4

P B   
5

( )
12

P B   

Άξα ε (1) γίλεηαη 
5 1 1

( ' ')
12 4 6

P A B     

Η πηζαλόηεηα ηνπ ελδερνκέλνπ Γ είλαη  
1 3

( ) ' 1 ( ) 1
4 4

P A B P A B        

Β.3  
1 5 1

( ) ( ') ( ' ) ( ) ( ) 2 ( )
3 12 2

P E P A B A B P A P B P A B          

4 5 6 3 1

12 12 12 12 4
      

 

Β.4 Έζηω όηη ηα Β, Γ είλαη αζπκβίβαζηα ηόηε   

5 2 5 8 13
( ) ( ) ( ) 1

12 3 12 12 12
P B P B P           

Άηνπν γηαηί ( ) 1P B  , άξα ηα Β, Γ δελ είλαη αζπκβίβαζηα. 

 

ΘΔΜΑ 3
Ο 

Γ1. Από δεδνκέλα ηζρύεη: 1% 10f , 5% 30f   θαη ηα αληίζηνηρα θέληξα είλαη 

x1=9, x2=11, x3=13, x4= 15, x5=17 

Αθνύ α3=108
ν
 , 

3
3 3 3

108
0,3

360 360

o

o o

a
f f f       

Άξα 3% 30f   

Δπίζεο ηζρύεη  

1 2 3 4 5 2 4 2 4% % % % % 100 10 % 30 % 30 100 % % 30 (1)             f f f f f f f f f

5
1 1 2 2 3 3 4 4 5 5

1

% % % % % %
14

100 100

   
    i i

i

x f x f x f x f x f x f
x              

2 41400 90 11 % 390 15 % 510    f f  
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2 411 % 15 % 410 (2) f f  

Από ηε ζρέζε (1) έρνπκε 2 4% 30 % f f   

Με αληηθαηάζηαζε ζηε (2) έρνπκε 

4 4 4 4 411(30 %) 15 % 410 330 11 % 15 % 410 4 % 80f f f f f          

Άξα 4 2% 20  θαη % 10  f f  

Γ2. Υπνινγίδνπκε ην  

2 2 2 2 2 25
2

1

2 2

( ) · % (9 14) ·10 (11 14) ·10 (13 14) ·10 (15 14) ·10 (17 14) ·10

100 100

660
6,6

100



         
  

  

 i i

i

x x f
s

s s

Έηζη  
2 6,6 6,6 2,57    s s s  

2,57
0,184 18,4%

14
   

s
CV CV

x
 

Δπεηδή  18,4% 10% CV  ην δείγκα δελ είλαη νκνηνγελέο. 

Γ3. Ιζρύεη  

5 4

5 5

1 1 5 5
5 5

· · ·
·1780 1780

14 14 14 14 · 14

1780 1780 1780
17·0,3 14 8,9 200

8,9

 



           

       

 i i i i

i i

x v x v x v
x v

x x f
v v v v v

v v
v v

Γ4. Δπεηδή 
1

β β


   i
i i i

a a a

a a a
a

s s s
  από ηελ εθαξκνγή 3 ηνπ ζρνιηθνύ 

βηβιίνπ ζηε ζειίδα 99  ηζρύεη:  
1

β 0  
a a

a
a

s s
 θαη 

1
s 1  a

B a

a a

s
s

s s
 

ΘΔΜΑ 4
Ο 

Γ.1 
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Τν ηξίγωλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην. Άξα εθαξκόδνληαο ππζαγόξεην ζεώξεκα  

2 2 2    . Άξα 2 10    

2 2100 x B   
2 2100 x   

2100 x    

Πξέπεη 2100 0x  
2 100x   10x  θαη 0x  . Άξα (0,10)x . 

Τόηε ην εκβαδόλ Δ ηνπ νξζνγωλίνπ 2100 , (0,10)E AB B x x x       

Γ.2 Αθνύ 2( ) 100 , (0,10)f x x x x    

2

2

( 2 )
'( ) 100

2 100

x
f x x x

x


   



2 2

2

(100 )
'( )

100

x x
f x

x

 
 



2

2

100 2
'( )

100

x
f x

x





 

'( ) 0f x  
2100 2 0x   0 50x   

   

'f  + - 

f    

 

Τόηε γηα 5 2x  , 100 50 5 2B    . Άξα ην νξζνγώλην ηεηξάγωλν. 

Γ.3 Παξαηεξώ όηη (1) 100 1 99f     

Αθνύ ε f είλαη παξαγωγίζηκε ηόηε  

0 0

(1 ) (1) (1 ) 99
'(1) lim lim

x x

f x f f x
f

x x 

   
   

98
'(1)

99
f   

Άξα 
0

(1 ) 99 1 98 99

98 98 9999
lim

x

f x

x

 
    

Γ.4  Γλωξίδνπκε όηη A B A  , ( ) ( )P A B P A  , 

Αθνύ ( ), ( ) (0,1]P A P A B  θαη f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην (0,5 2) ηζρύεη 

    ( ) ( )f P A B f P A    

2 2( ) 100 ( ) ( ) 100 ( )P A B P A B P A P A        

2 2

( ) ( )

100 ( ) 100 ( )

P A B P A

P A P A B




  
(1) 

0 10 
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Ιζρύεη 

0 ( ) 1P A B    2 2 2( ) 1 ( ) 1 100 ( ) 99P A B P A B P A B         

2

2

1 1
100 ( ) 99

99100 ( )
P A B

P A B
     

 
 

Δπεηδή 0 ( ) 1P A   πξνθύπηεη 
2

( ) 1
1

99100 ( )

P A

P A B
 

 
 

Δλ ηέιεη
2 2

( ) ( )
1

100 ( ) 100 ( )

P A B P A

P A P A B


 

  
 

Δθόζνλ ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην δηάζηεκα (0,5 2) ηζρύεη  

2 2

( ) ( )

100 ( ) 100 ( )

P A B P A
f f

P A P A B

   
   
        

 

 


